66 ÊåöÜëáéï 5. ÂáóéêÝò ÄïìÝò ÄåäïìÝíùí

ÐáñÜäåéãìá 5.2.29. Ï ãñÜöïò óôï óœÞìá 5.7 åSSíáé Ýíáò ðñïóáíáôïëéóìÝíïò ãñÜöïò. Áí ï ãñÜöïò åSSíáé ï G = (V, E) ôüôå Ýœïõìå:

V = {v_1, v_2, v_3, v_4, v_5} E = {(v_5, v_1), (v_1, v_5), (v_2, v_1), (v_5, v_2), (v_2, v_3), (v_5, v_4), (v_4, v_3)}

Ïñéóìüò 5.2.30. ÿóôù x ìéá êïñõöÞ åíüò ðñïóáíáôïëéóìÝíïõ ãñÜöïõ. Ï áñéèìüò ôùí ðëåõñþí ðïõ ðñïóðSSðôïõí (åéóÝñœïíôáé) ó’ áõôÞí ôçí êïñõöÞ ïíïìÜæåôáé ðñïò-âáèìüò (in-degree) ôçò êïñõöÞò x êáé óõìâïëSSæåôáé ìå deg^−(x): deg^−(x) = |{(y, x) : y ∈ V êáé (y, x) ∈ E}| Ï áñéèìüò ôùí ðëåõñþí ðïõ îåêéíïýí (åîÝñœïíôáé) áðü ôçí êïñõöÞ x ïíïìÜæåôáé áðü-âáèìüò (out-degree) êáé óõìâïëSSæåôáé ìå deg^+(x): deg^+(x) = |{(x, y) : y ∈ V êáé (x, y) ∈ E}| ÐáñÜäåéãìá 5.2.31. Óôïí ðñïóáíáôïëéóìÝíï ãñÜöï óôï óœÞìá 5.7 Ýœïõìå:

deg^−(v_2) = |{(v_5, v_2)}| = 1 deg^+(v_2) = |{(v_2, v_3), (v_2, v_1)}| = 2

5.2.7 Óõíåêôéêüò ÃñÜöïò

Ïñéóìüò 5.2.32. ÿóôù Ýíáò ãñÜöïò G = (V, E). Äýï êïñõöÝò u, v ôïõ G åSSíáé óõíäåäåìÝíåò (connected) áí õðÜñœåé ôïõëÜœéóôïí Ýíá uv-ìïíïðÜôé óôï G. Ç óœÝóç ńóýíäåóç äýï êïñõöþí óôï Gż, åSSíáé ìéá óœÝóç éóïäõíáìSSáò óôï óýíïëï V ôïõ G, ç ïðïSSá äçìéïõñãåSS ìéá äéáìÝñéóç (partition) óå êëÜóåéò éóïäõíáìSSáò ð.œ. ôéò V_1, V_2, . . . , V_k. Ãéá ôéò êëÜóåéò áõôÝò éóœýåé üôé: V_i ⊆ V , 1 ≤ i ≤ k V_i ⋂ V_j = ∅ , ∀i, j V_1 ⋃ V_2 ⋃ . . . ⋃ V_k = V

Ðñïöáíþò êÜèå æåýãïò êïñõöþí u, v óõíäÝïíôáé áí êáé ìüíï áí ïé êïñõöÝò u, v áíÞêïõí óôçí SSäéá êëÜóç éóïäõíáìSSáò V_i.

Ïñéóìüò 5.2.33. ÿóôù Ýíáò ãñÜöïò G = (V, E) êáé V^′ ⊆ V . Ï õðïãñÜöïò ðïõ Ýœåé óýíïëï êïñõöþí ôï V^′ êáé óýíïëï ðëåõñþí üëåò ôéò ðëåõñÝò ôïõ G, ôùí ïðïSSùí êáé ôá äýï Üêñá áíÞêïõí óôï V^′, ëÝãåôáé ðáñáãüìåíïò õðïãñÜöïò (induced subgraph) áðü ôïí V^′ êáé óõìâïëSSæåôáé G[V^′].

Ïñéóìüò 5.2.34. ÿóôù Ýíá ãñÜöïò G = (V, E) êáé V_1, V_2, . . . , V_k ïé êëÜóåéò éóïäõíáìSSáò ôïõ V ðïõ äçìéïõñãïýíôáé áð’ ôç óœÝóç ńóýíäåóç äýï êïñõöþíż. Ôá õðïãñáöÞìáôá G[V_1], G[V_2], . . . , G[V_k] ëÝãïíôáé óõíåêôéêÝò óõíéóôþóåò (connected components) ôïõ ãñÜöïõ G. Ï áñéèìüò ôùí óõíéóôùóþí åíüò ãñÜöïõ G óõìâïëSSæåôáé ìå Ω(G).